
Examen (Analyse 1)

Classes : LCE et LCS Durée : 1h30 Date : Janvier 2022

Exercice 1. Pour tout 𝑥 ∈ ℝ, on pose 𝐹(𝑥) = ∫𝑥0 d𝑡√1 + 𝑡4 .
1) Vérifier que 𝐹  est dérivable sur ℝ et préciser sa dérivée.
2) Montrer que 𝐹  est impaire sur ℝ.

Exercice 2. Calculer les deux intégrales suivantes :𝐼1 = ∫ d𝑥𝑥2 − 5𝑥 + 4   ,    𝐼2 = ∫ d𝑥𝑥2 + 2𝑥 + 5.
Exercice 3.

1) Calculer le développement limité à l’ordre 3 en 0 des fonctions suivantes :𝑥 ↦ sin(𝑥)   ,    𝑥 ↦ tg(𝑥).
2) En déduire : lim𝑥→0 sin(𝑥) − tg(𝑥)𝑥3 .
Exercice 4. Soit 𝑓(𝑥) = ln(ln(𝑥)) pour tout 𝑥 ∈]1, +∞[.
1) Montrer que 𝑓  est concave sur ]1, +∞[.
2) En déduire que ln(𝑥+𝑦2 ) ≥ √ln(𝑥) ln(𝑦) pour tous 𝑥, 𝑦 ∈]1, +∞[.

Bon Travail
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